AP 2"

CORRIGE :FONCTIONS AFFINES-EQUATIONS DE DROITES 1

Exercice 1:

f(x)=3x-4 ;
5 3

et h(x) = SXT3

Exercice 2 :
1°)dl:m=

filr) = -3 x

"
—_

-1
=3 eTp
1

+ <

2°)dzim=-=—=-2 etp=3

fox)=-2x+3

Tl<

3

3°)ds:m= =I:3 etp=-4

fs(x)= 3x-4

T <

Exercice 3 :
1°)

Onrésout-3x+7=0

-3x=-7
7
x==
3
X -0 7 + oo
3
g(x) + 0 -

car m= -3 < 0 (du signe de m a droite du
7€ro)

X -00 +0o

g \

carm=-3<0
Quand m est négatif, une fonction affine est
décroissante sur R .

3°)

Tableau de signes : h(x) =7 x + 4
Onrésout7x+4=0

Tx=-4
4
X=--
7

x -00 _ 4 + 00

7
f(x) - 0 +
car m=7>0

Tableau de variations : h(x) =7 x + 4

X -00 +0o
f(x) /
carm=7>0

4°)

44—+ -k

-+ -+ -r =

Tableau de signes : f(x) =4 x -2
Onrésout4 x—-2=0

4x=2 xX=

-00
X

O RN I-
+
8

f(x) - +

car m=4 > 0 (du signe de m a droite du
zéro)

Tableau de signes : i(x) =-3x -5
Onrésout-3x-5=0

-3x=5
5
xX=-=
3
x -0 _5 + o0
3
g + o -

car m=-3<0

Tableau de variations : i(x) =-3x-5

X -00 +0o

£ \

carm=-3<0

59)

X -00 +0o
f(x) /
carm=4>0

Quand m est positif, une fonction affine est
croissante sur R .
La fonction f est croissante sur R .

2°)

| Tableau de signes : g(x) =-3x+7

Tableau de variations : g(x) =-3x+7

Tableau de signes : j(x) = %x +5

, 1
Onresout;x+5 =0

x -00 -10 + 00

Tableau de variations : j(x) = %x +5

X -0o +0o

£(x) /

1
carm=5>0




6°)

Tableau de signes : k(x) = - éx —%

. 1 2
Onrésout -—x ——=
3 7

Tableau de variations : k(x) = - éx —;

" 3xeil -5x>-6
x:§:1,2 s={1,2} ng 5:&} x<§ donc x < 1,2
S=J]ow:1.2[

d)f(x)<3 e)g(x) > -1

-3x+b5<3 2x-1>-1

-3x<3-5 2x>0

-3x<-2 x>0 S=]0;+oo[

xz:—z

x=z S=[§;+00[

1 P X -00 +00
-_——X=-
3 7
x=-tx3af w | T
7 7
X o 6 too || CArM=-2<
7
g(x) + 0o -
car m=--<0
Exercice 4:

1°) f(x)=-3x+5etg(x)= 2x- 1.

2°) Par lecture graphique :

a) Les droites se coupent enx = 1,2
Donc S = {1,2}

b) f(x) =4
5={0,3}

c) f(x) > g(x)

On regarde quand C; est au-dessus de Cg:

S=J]w;12[

d) f(x) <3
S5=[0,7; +oo[

3°)

e)gx)>-1
S:]O;+oo[

b) f(x)= 4
-3x+5=4
-3x=4-5

a) f(x) = g(x)
-3x+5=2x-1
-3x-2x=-1-5

c) f(x) > g(x)
-3x+5>2x-1
-3x-2x>-1-5

Tous les résultats du 1°) sont cohérents avec le 2°).

Exercice 5:
a) *Pour (AB): La droite (AB) n'est pas parallele a I'axe des ordonnées (car
xa # xg), donc (AB):y=mux+p

17

=221 et p:yA-m.xA=4-i><(-1)=4+%= ”

. _Y¥YB~Ya_ 3-4
xXg—X4 —5-(-1) -4 4

oum

Donc (AB) :y=%x+£ ou

" (AB): y=0,25x+4,25

*Pour (AC) : La droite (AC) est paralléle a I'axe des ordonnées (car x4 = xp=-1),
donc (AC) a une équation de la forme x = c.
Ici (AC):x=-1

b) D'aprésa) (AB):y=0,25x+4,25.
Pour vérifier si E appartient a la droite (AB), on vérifie si ye est égal ou pas a
0,25 xg+ 4,25.

Ona:0,25x+4,25=025x1+4,25=45 = yE.DoncE ¢ (AB)




Exercice 6 :

Pourdi: p=3etm=-1. | T \w __________ T d5
Doncdi:y=-x+3 ,
BEEEENEE
Pour dz: p=-2efm=2, i IR
Donc dz:)]:%x—z e R S - Femeed
Pour ds : p:4e1'm:0_ "i_"_"i ___ E""”i"‘“i" “““ i*"--in— 1-——-——; ----- Ko~~~ ?
Doncds:y=0x+4,soit i ; i | : | ! ‘
7 6 B @ B 2 0 1 2
dzg:y=4 i A L
. N =
Pourd;: p=0etm=-2. - _____ A _____ _____ _ __d2_5 _____ ______
Doncds:y=-2x i : | | / ’

Pour ds: x = 3.

Exercice 7:
1°) dyiy=-3x-1 2°)dyiy=-6x-2 3°)dsiy=2-x

1
4°)d4:y:Zx+3 5°)ds:y=-1 6°)ds:x=3
Exercice 8: a)(d): y=-2 x+5: le coefficient directeur m vaut -2

L'ordonnée a I'origine p vaut 5

b) (d): x = 6 . (d) n'a pas de coefficient directeur, ni ordonnée a l'origine,
puisqu'elle est paralléle a I'axe des ordonnées.

c)(d):y=1-x: coefficient directeur m = -1
ordonnée a l'origine p = 1

d) = (AB) avec A(-7 ; -3) et B(8 ; -3)
La droite (AB) n'est pas paralléle a I'axe des ordonnées (car xa # xg),

donc (AB):y=mx+p



yp—ya _ —3+3

oum:xB—xA 8+7:0 et p:yA’m.XA=—3-OX(-7):_3

Donc (AB) :y=0x-3 ou (AB):y=-3.

coefficient directeur m = 0
ordonnée a l'origine p = -3

Exercice 9 :

a) (AB) n'est pas paralléle a I'axe des ordonnées (car x4 # xg),

s \ _}’B_YA_E__

dOhC(AB).y_mx+p oum_—xB_xA_o_7_ 1

et p=ya-m.x,=7-(-1)x0=7 Donc (AB) :y=-x+7
b) Réponse: (AB):x=8

c) Réponse: (AB)y=2x-4

Exercice 10 :
Pourd;: p=4etm=1Doncdi:y=x+4

Pourd,: p=3etm=-2.

d) Réponse :(AB) : y = - x + 4035

Doncd,:y=-2x+3

Pourd;: p=2etm=0. -
Doncds;:y=0x+2,s0itds:y=2 .
Pour ds4 : p=-leTm=§.

Doncd4:y:§x—1

ds est parallele a I'axe des ordonnées, doncds : x = 3

1 .
Pour dg: p=~-33etm= 3 Si on veut une valeur exacte de p, on le calcule en

prenant un point sur la droite :A(1; -3) € d6 ,alorsp=ys-m.xs=-3 - é x1

9 1
=-3-=-z=-=- -= ==—
3 3

1 10
Doncdf,:y:gx-?

Exercice 11:

(d):2x-4=0 (d2):2y +3x-3=0
2x=4 2y =-3x+3
x=2 3 3

Y o35t
(dg):x=2 (ds): -4y +6x-1=0
4y=-6x+1
3.1
YE3vh

(ds):-4y +6x=5

-4y=-6x+5

3

5

= —-x--
Y 2 4

(d1) Il (d4) car toutes 2 paralléles a I'axe des ordonnées

(d3) Il (ds) car elles ont le méme coefficient directeur m = %

Exercice 12 :

a) Coefficient directeur de la droite (AB): m =

XB—XA

Yp=Ya _ 6-2 _ 4

=L-2
-1-1 -2

Or (d) Il (AB), donc (d) a pour coefficient directeur m = -2 et comme C € (d),

alorsp=yc-m.xc=1-(-2)x3=1+6=7.
Donc(d):y=-2x+7.

b) De méme coefficient directeur de (AB): m =

Yg=ya _1-3 _ -2 _

Xp—XA 5+1

6

Donc(d):y=-§x+p avec p = yc-m. xc :4+§x3:4+1:5

Donc(d):y=-§x+5.

Exercice 13 : 1°) Le coefficient directeur de (AB) est : mp)

Le coefficient directeur de (CD) est : m(cp) =

Xp—X¢

XB—XA

Yp—Yc _ 27-12 _ 15 _

10+5 15

Comme Mgy = M(cp), alors les droites (AB) et (CD) sont paralléles.

0-6 _ —6 _

6+2 8

20) De méme Mmapy =

ordonnées et la droite (CD) est paralléle a I'axe des ordonnées (car x¢ = xp) .

On en déduit que (AB) ¥ (CD).

3°) De méme le coefficient directeur de (AB) est : mp) = s

Le coefficient directeur de (CD) est : m(p) =

3+12

-10-10  -20

_ 15

6+2

3
T4

Comme m4p) = M(cp), alors les droites (AB) et (CD) sont paralléles.

3

1

wR

= - % . Donc (AB) n'est pas paralléle a I'axe des

2

_YB=Ya _3-1_2_

1



Exercice 14 : Plusieurs méthodes sont possibles : on peut regarder si les 2

droites sont paralléles (méme coefficient directeur ou toutes 2 paralléles a I'axe

des ordonnées)

ou trouver une équation de (AB), puis vérifier si le point C appartient ou pas a
(AB)

ou trouver une équation de (AC), puis vérifier si le point B appartient ou pas a
(AB) ou ...

YB—YA 5-2 3 1 yc—Ya 6—2 4 1
1° = =t ——=-Z=-_-- ¢ = - — " =-_-= _Z=
) Meae) Xg—x4 0-6 6 2 T Maac) Xc—xa  -2-6 8 2

Donc (AB) Il (AC), donc A, B et C sont alignés.

2°) (AB) non parallele a I'axe des ordonnées, alors que (AC) paralléle a I'axe des

ordonnées.
Donc (AB) ¥ (AC), donc A, B et C ne sont pas alignés.

3°) (AB) et (AC) sont toutes 2 paralléles a I'axe des ordonnées, elles sont donc
paralléles.
Donc A, B et C sont alignés.

Yg-ya4 _5-200 _ —195 _ 65
4 = = = = —==~1 e
) Meag) xg—x4 1-100  -99 _ 33 97 et
Yc-ya _ 190-200 _ —10 0 50
= = = = — =~ X * i
MO = S —xs - —99-100 ~ —199 = 199 = " 5. Done meg) # Meacy

Donc (AB) ¥ (AC), donc A, B et C ne sont pas alignés.

Exercice 15 : 1°) m(g) = -5 et mgy = 7, donc mg)# mq), donc (d) # (d').
Pour trouver l'intersection, on résout -5x+3=7x-9
-5x-7x=-3-9

-12x=-12 doncx=1 etalorsy=-5x+3=-5x1+3=-2

Donc (d) et (d') sont sécantes au point I(1; -2).

2°)
(d:3x+4y=-2 -6x+2y =9
4y=-3x-2 2y=6x+9
3 1 9
=-=-Xx-= y=3x+-
47 2 2

De méme, on trouve (d) et (d') sécantes au point I(- % ; %),

3°) On trouve : (d) : y= %x-%
(d) et (d') sont sécantes en I(2 ; -3).

et (d):y=-2x+1

Exercice 16 : (d):y=-7x+12

1°) -7 xo+ 12 = -7 x (-4) + 12 = 28 + 12 = 40 = y,. Donc A € (d).
7 xg+12= -7 x 70+ 12 = -490 + 12 = - 478 # yg. Donc B ¢ (d).
-7 xc+ 12 = -7 x5+ 12 = 2 = y¢. Donc C € (d).

-7 xe+12=-7 x 1,714 + 12 = 0,002 # yg. Donc E ¢ (d).

2°)Puisque P € (d) et xp=2 ,alors yp=-7xp+12=-7x2+12=-2
Donc P(2 ; -2) € (d).

3°)Re(d)etyr=2etyp=-7xr+12 ,0onrésout 2 =-7 xp+ 12
7x=12-2 , donc xp = 3.
DoncR(?:Z)

4°Y*Intersection entre (d) et I'axe des abscisses : onrésout -7 x+12= 0

Doll-7x=-12 doncx:%

Donc l'intersection entre (d) et I'axe des abscisses est 5(1—72 ;0)

*Intersection entre (d) et 'axe des ordonnées : on calcule -7 x 0 + 12 = 12
Donc l'intersection entre (d) et I'axe des ordonnées est T(O ; 12).

Exercice 17 :

, =2x—1
a) On résout {y x

y=3x+4 .Onrésoutalors2x -1=3x+4
2x-3x=1+4
-x=5,doncx=-5
On peut alors calculer y= 2x(-5)-1=-11 (ou3 x(-5)+4=-11)

Donc les 2 droites (d;) et (d2) se coupent au point I(-5 ; -11).

b) Siy=5,alors2x-1=5,donc2x=6,soitx=3.
Donc (d;) et (d;) se coupent au point I(3 ; 5).

c) Six=2,alorsy=2x2-1=3.
Donc (d;) et (d;) se coupent au point I(2 ; 3).

d) (d):3x-5y =2 (d2):x+3y =5H
-by =-3x+2 3y =-x+5
3.2 1 5
Y E5rUS Y o3ty



, 3 2 1 5
Onrésout —x--=-=x+-
ur 3 5 3 3
3 1 5 2
—X+-X= +-+-—
5 3 3 5
14 31 231 15 m
—x= = ,doncx=HH==x—= —
15 13 ' % 15 7 14 14
1 31 5_ 31 70 _39_13
Etalorsy==--x=—+>=-=4+— z==z=
3714 3 42 42 42 14

Donc (dy) et (d2) se coupent au point I(% . E)

Exercice 18 : 1°) *Pour (AB) : La droite (AB) n'est pas paralléle a I'axe des
ordonnées (car x4 # xg), donc (AB): y=mx+p

N - 2—0
:J’B YA _ -1

oum= . -2 et p=ya-m.x,=0-1x(-2)=2

Donc (AB) :y=1x+2 donc (AB):y= x+2
*Pour (AC) : La droite (AC) est paralléle a I'axe des ordonnées (car x4 = xg = -2),

donc (AC) a une équation de la forme x = c.
Ici (AC):x=-2

2°) 3°) Voir graphique

Pour (d;):4x-2y =8 Pour (dg): x+12=5y Pour (dg):2x+8=0
4x-8=2y y=lx+15—2 x=-4

Donc y=2x-4 5

F(3:3) € (ds)
6(-2; 2) € (dg)

4°) E(-15 ; 75) appartient-ild(dz):y=1-5x7?
D'une part ye = 75 et dautre part 1-5xg=1-5 x(-15) = 76
Donc ye # 1-5x¢ . Donc E ¢ (d>).

5°)Onrésout:2x-1=1-5x
Donc7x=2 doncx:; et alors y =2§—1:-

N|lw

Donc (ds) et (dz) sont sécantes en I(z ;-2 )



